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1. Знайти всi многочлени P такi, що P (0) = 0 та P (n2 + 1) = P 2(n) + 1
для будь-якого цiлого n.

2. Для функцiї f(x) =
p
x2 � 2x+ 2 визначити f (2025)(1) та f (2026)(1).

3. Знайти всi функцiї f(x); x 2 (0;1) такi, що
Z 1

0
f(tx) dt = 2f(x)

для кожного x > 0.

4. Послiдовнiсть комплексних чисел (zn; n 2 N) задано формулою zn =
(1 + i)(1 + i

2
) � : : : � (1 + i

n
). Чи iснує границя limn!1 zn? Якщо так, то

знайти її.

5. Числову послiдовнiсть (xn; n 2 N) визначено у рекурентний спосiб:
8><
>:
x1 = 1;

xn+1 =
p

x2
n
+4xn+xn
2

:

Довести збiжнiсть ряду
1X
n=1

1

x2n

та знайти його суму.

6. Знайти найменше значення виразу
X

1�i<j�2025

aiaj;

де a1; : : : ; a2025 2 [�1; 1].


