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Задачi для студентiв першого курсу, категорiя Т

1. Для матриць A3�2 та B2�3 знайти det(AB).

2. Про число z вiдомо, що

z +
1

z
= 1:

Знайти
z2025 +

1

z2025
:

3. Довести, що вiдрiзок дотичної до гiперболи, який знаходиться мiж її
асимптотами, дiлиться точкою дотику навпiл.

4. Нехай f(x) = sinx sin 2x, x 2 R. Довести нерiвнiсть

max
x2[��;�]

f(x) � 4
p
3

9
:

5. Позначимо через D множину точок площини, що знаходяться всере-
динi квадрата з вершинами (1; 1); (�1; 1); (�1;�1); (1;�1). Зобразити
геометричне мiсце таких точок Y на площинi, що

h��!OX;
��!
OY i � 1

для будь-якої точки X 2 D. Тут кутовими дужками позначено ска-
лярний добуток векторiв.

6. З набору цiлих чисел a = (a1; a2; : : : ; a2024; a2025) сформуємо новий на-
бiр за правилом

a0 =
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2
;
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; : : : ;
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;
a2025 + a1
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!
:

Визначити всi набори a, для яких всi елементи всiх наборiв a0;a00;a000; : : :
є цiлими числами.


